
Ðåöåíçèÿ 3 íà ñòàòüþ Í. Õ. Êàñûìîâà

�Âû÷èñëèìî îòäåëèìûå íóìåðàöèè ëîêàëüíî ôèíèòíî îòäåëèìûõ àëãåáð�.

Â ðåöåíçèðóåìîé ðàáîòå èññëåäóþòñÿ âû÷èñëèìî îòäåëèìûå íóìåðàöèè óíè-

âåðñàëüíûõ àëãåáð, îáëàäàþùèõ ñâîéñòâîì ëîêàëüíî ôèíèòíîé îòäåëèìîñòè.

Ïîñëå ïîâòîðíîãî ðåöåíçèðîâàíèÿ òåêñò ñòàòüè íóæäàåòñÿ â íåêîòîðûõ èñ-

ïðàâëåíèÿõ. Ïðåäëàãàþ ïåðåðàáîòàòü ñòàòüþ, ïîñëå ÷åãî ïðîäîëæèòü ðåöåíçèðî-

âàíèå.

Îñíîâíûå çàìå÷àíèÿ:

1. Ñòð. 157, ñòðîêà 8 äîêàçàòåëüñòâà ïðåäëîæåíèÿ 3.3. Îïðåäåëåííîå òàêèì îá-

ðàçîì îòíîøåíèå α〈m,n〉 íå ÿâëÿåòñÿ îòíîøåíèåì ýêâèâàëåíòíîñòè, òàê êàê

íå òðàíçèòèâíî. Åñëè äîáàâèòü òðàíçèòèâíîñòü, òî îíî íå áóäåò èìåòü ðîâ-

íî äâà ñìåæíûõ êëàññà, êàê ýòî íåîáõîäèìî â äîêàçàòåëüñòâå. Âîçìîæíî,

èìåëîñü ââèäó {〈x, y〉 |g(am, an, x) = g(am, an, y)}.

2. Ñòð.159, ñòðîêà 19. �Èíäåêñ η∗ íåîáõîäèìî áåñêîíå÷åí� � íåïîíÿòíî, ïî÷åìó

ýòî òàê.

3. Ñòð. 168, äîêàçàòåëüñòâî ëåììû 4.2.2. Äëÿ òîãî, ÷òîáû tr(η) = α íåîáõîäè-

ìî, ÷òîáû ïàðà (a, b), íàéäåííàÿ íà øàãå s + 1 óäîâëåòâîðÿëà åùå îäíîìó

äîïîëíèòåëüíîìó óñëîâèþ: a = al(b) òàêîìó, ÷òî al(b) < b < al(b)+1 (òî åñòü

a � áëèæàéøèé ìåíüøèé b ýëåìåíò èç ìíîæåñòâà α). Òàê êàê åñëè ýòî íå

âûïîëíÿåòñÿ, òî ýêâèâàëåíòíîñòü ηs+1 �ñêëåèò� ïàðû 〈a, b〉,
〈
al(b), b

〉
, è, ñëå-

äîâàòåëüíî è
〈
a, al(b)

〉
, è â ýòîì ñëó÷àå al(b) íå ïîïàäåò â õàðàêòåðèñòè÷åñêóþ

òðàíñâåðñàëü ýêâèâàëåíòíîñòè η.

Ïðè ýòîì, åñëè äàííîå óñëîâèå äîáàâèòü, òî ñóùåñòâîâàíèå ïàðû 〈a, b〉, íåîá-
õîäèìîé äëÿ âûïîëíåíèÿ øàãà s + 1 îñòàåòñÿ ïîä âîïðîñîì, òàê êàê äëÿ

êàæäîãî ìíîæåñòâà α ñóùåñòâóåò ýëèìèíèðóåìàÿ ýêâèâàëåíòíîñòü, äëÿ êî-

òîðîé íåò íè îäíîé ïàðû 〈a, b〉 ñ òðåáóåìûìè ñâîéñòâàìè:Wα = {〈x, y〉 |x, y ∈
[al, al+1) äëÿ íåêîòîðîãîl ∈ ω}.

Âîçìîæíî, äîêàçàòåëüñòâî ìîæíî ñïàñòè, åñëè íå äîáàâëÿòü ïàðó
〈
al(b), b

〉
â

ýêâèâàëåíòíîñòü ηs+1.
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Ïðî÷èå çàìå÷àíèÿ:

4. Ñòð. 147, ñòðîêà 18. Íåïîíÿòíî, ïî÷åìó íàïèñàíî {x|x ∈ A} âìåñòî A.

5. Ñòð. 151, ñòðîêà ïåðåä çàìå÷àíèåì 1.8. Ïî âñåé âèäèìîñòè äîëæíî áûòü

�a1 ∈ νS� âìåñòî �a1 ∈ S�.

6. Ñòð. 157, ñòðîêà 12 äîêàçàòåëüñòâà ïðåäëîæåíèÿ 3.3. Ôðàçà �(äëÿ âñåõ m 6=
n)� ïî âñåé âèäèìîñòè äîëæíà áûòü â èíäåêñå ïåðåñå÷åíèÿ â ïðåäûäóùåé

ñòðîêå.

7. Ñòð. 160, ñòðîêà 1. �òåîðåìà Äåêêåðà, êîòîðàÿ óòâåðæäàåò...� � òåîðåìà

Äåêêåðà äåéñòâèòåëüíî óòâåðæäàåò, ÷òî B = ω\Mf ãèïåðïðîñòî, íî íè÷åãî

íå ãîòîâèòñÿ î òîì, ÷òî Mf � ðåãðåññèâíî, õîòÿ ýòî íåñëîæíî ïîêàçàòü. Åñ-

ëè äîêàçàòåëüñòâî ýòîãî ôàêòà ñîäåðæèòñÿ â áîëåå ðàííèõ ðàáîòàõ àâòîðà,

íåîáõîäèìî äàòü ññûëêó, èëè âñòàâèòü ôðàçó òèïà "Çàìåòèì, ÷òî ìíîæåñòâî

Mf"èç òåîðåìû Äåêêåðà ÿâëÿåòñÿ ðåãðåññèâíûì.

8. Ñòð.161, ñòðîêà 19. Íóæíà çàïÿòàÿ ïîñëå �n�.

9. Ñòð. 167, ñòðîêà 5 äîêàçàòåëüñòâà òåîðåìû 4.2. �òàê è âñå åå ôàêòîðû� �

íåïîíÿòíî, êàêèå ôàêòîðû èìåþòñÿ ââèäó è â êàêîì ìåñòå äîêàçàòåëüñòâà

ýòî òðåáóåòñÿ.

Ïîæåëàíèÿ:

10. Ñòð. 155, ïðåäëîæåíèå 2.11. Ïðåäëàãàþ çàìåíèòü �íå ÿâëÿåòñÿ ðàâíîìåðíîé�

íà �íå ÿâëÿåòñÿ ðàâíîìåðíî âû÷èñëèìî îòäåëèìîé� ïîäîáíî òîìó, êàê ýòî

ñôîðìóëèðîâàíî â ïðåäëîæåíèè 2.12, ÷òîáû ôîðìóëèðîâêà ýòîãî óòâåðæäå-

íèÿ áûëà ïîëíîöåííîé.

11. Ñòð. 155, ïðåäëîæåíèå 2.12. Èñïîëüçóåòñÿ ïîíÿòèå ðåãðåññèâíîãî ìíîæåñòâà,

îïðåäåëåíèå êîòîðîãî ââîäèòñÿ ïîçæå. Ðàç ýòî îïðåäåëåíèå ïðèñóòñòâóåò â

ñòàòüå, èìååò ñìûñë ïîñòàâèòü åãî äî ýòîãî.

12. Ñòð. 160, äîêàçàòåëüñâî ëåììû 3.6.1. Áûëî áû óäîáíåå äëÿ ïîíèìàíèÿ ïî-

ìåíÿòü ìåñòàìè îáîçíà÷åíèÿ σk è σ∗k, òàê êàê â äàííîé ìîìåíò σk èìååò

îòíîøåíèå ê β∗, à σ∗k ê β.
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13. Ñòð. 167, ïåðâàÿ ñòðîêà øàãà s + 1. Íåîáõîäèìî çàìåíèòü �Âûáåðåì â Ws

òàêóþ ïàðó ðàçëè÷íûõ ïî ìîäóëþ Ws ýëåìåíòîâ� íà �Âûáåðåì òàêóþ ïàðó

ðàçëè÷íûõ ïî ìîäóëþ Ws ýëåìåíòîâ� òàê êàê Ws � ýòî ýêâèâàëåíòíîñòü, è

åå ýëåìåíòàìè ÿâëÿþòñÿ ïàðû îäèíàêîâûõ ïî ìîäóëþ Ws ýëåìåíòîâ.

Ðåöåíçåíò áëàãîäàðèò àâòîðà çà êà÷åñòâåííóþ è áûñòðóþ ïåðåðàáîòêó ñòàòüè

ïîñëå ïðåäûäóùèé ðåöåíçèè. Âñå èñïðàâëåíèÿ ïðèíÿòû (êðîìå òåõ, êîòîðûå óïî-

ìÿíóòû â çàìå÷àíèÿõ). Íà äàííîì ýòàïå ðåöåíçèðîâàíèÿ óäàëîñü äî÷èòàòü ðàáîòó

äî êîíöà, ïîýòîìó íàäåþñü, ÷òî ýòîò ïðîöåññ ñêîðî ïðèäåò ê ñâîåìó çàâåðøåíèþ.

Ðåöåíçåíò

8 ñåíòÿáðÿ 2023
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