Рецензия
на статью М.Х. Файзрахманова «Эффективно бесконечные классы
нумераций и теоремы о неподвижной точке»

В статье изучаются популярные классы вычислимых нумераций, связанные с неподвижными точками (а именно, класс всех нумераций, удовлетворяющих теореме о неподвижной точке, а также классы всех предполных и всех полных нумераций). Основное внимание уделяется свойству так называемой эффективной бесконечности этих классов, впервые введенному (по мнению автора статьи) в работе С.С. Гончарова, А. Яхниса и В. Яхниса. Если не ошибаюсь, близкое понятие встречалось и ранее, см. например «вполне продуктивные семейства» в разделе 9.4 книги А.И. Мальцева «Алгоритмы и рекурсивные функции», варианты которого изучались в контексте индексных множеств в работах В.Л. Селиванова «Об индексных множествах в иерархии Клини-Мостовского» (Труды Ин-та математики СО АН СССР, № 2 (1982), 135—158) и «Индексные множества в гиперарифметической иерархии» (Сиб. Мат. Журнал, 25, № 3 (1984), 164—181). См., например, раздел 4 последней работы и ссылку в нем на более ранние результаты такого типа.

В статье получены ответы на некоторые естественно возникающие вопросы об эффективной бесконечности (продуктивности). В теореме 1 дается достаточное условие эффективной бесконечности указанных выше классов, а в теореме 2 - достаточное условие эффективной бесконечности класса непредполных нумераций, удовлетворяющих теореме о неподвижной точке. Оба упомянутых достаточных условия справедливы для важных частных случаев стандартных нумераций вычислимых частичных функций и перечислимых множеств. В теореме 3 и других результатах раздела 5 статьи показано, что в случае конечных семейств рассматриваемые классы нумераций не являются эффективно бесконечными. 

Основные результаты осмысленны, находятся в русле проводившихся ранее исследований, и снабжены подробными доказательствами. Доказательства нетривиальны, ошибок в них не обнаружено. Я не понял, почему в статье на русском языки все ссылки на русскоязычную литературу сделаны по английски. Если это не требование журнала, лучше это переделать.

Работа хорошо структурирована и в целом аккуратно написана,  приведу лишь возможные стилистические правки и замеченные опечатки.
1) C. 145, второй абзац сверху: «входит за рамки» заменить на «выходит за рамки».
2) C. 145, третий абзац сверху: лучше вставить «нумераций» перед запятой.
3) C. 145, третий абзац сверху: лучше заменить «так же» на «, в частности,».
4) C. 145, первый абзац снизу: лучше заменить «конечных семейств в.п. множеств А» на «для случая, когда А — конечное семейство в.п. множеств».
5)  C. 147, четвертый абзац сверху: лучше заменить «так же» на «также».
6)  C. 147, первый абзац снизу: лучше заменить «полных, предполных нумераций семейства А» на «полных нумераций семейства А, предполных нумераций семейства А,»
7) С. 148, последнее предложение в теореме 1: лучше заменить «какова бы ни была нумерация» на «для любой».
8) C. 148, первый абзац снизу: лучше заменить «тогда и только тогда выполняется …, когда найдется конечная последовательность ***» на «условие *** выполняется тогда и только тогда, когда ...».
9) С. 149, перед словом «Построение»: лучше заменить «выполнения» на «выполнения равенства».
10) С. 150, первый абзац доказательства леммы 1: лучше заменить «что,» на «что».
 И «такое (к,е)» на «число <к,е> -».
11) С. 150, последний абзац: лучше заменить «Из конечности для всех к,е предела … следует выполнение» на «Для всех к,е, из конечности предела … следует».
12) С. 151, предпоследний абзац: заменить «существует» на «что существует».
13) С. 151, последний абзац: лучше заменить «вычислимый и наименьший» на «наименьший», и «вычислимый наименьший по включению элемент,» на «наименьшего по включению элемента,».
14) С. 152, первый абзац раздела 4: лучше заменить «так же» на «, в частности,».
15) С. 154, Второй абзац сверху,: лучше заменить «Из конечности для всех к,е предела … следует выполнение» на «Для всех к,е, из конечности предела … следует».

В целом статья представляется нетривиальным исследованием, отвечающим на естественные вопросы о популярных в литературе классах нумераций. Считаю, что она может быть опубликована после небольшой указанной выше правки. 

