
ÐÅÖÅÍÇÈß íà ñòàòüþ À.Ñ.Ïîïîâà
�Cubature formulas on the sphere that are invariant under the cyclic

rotation groups Ckh� (8 ñòð).

Â ñòàòüå ðàññìàòðèâàåòñÿ çàäà÷à ïðèáëèæåííîãî èíòåãðèðîâàíèÿ ïî ñôåðå
â òðåõìåðíîì ïðîñòðàíñòâå. Àâòîð ñòðîèò êóáàòóðíûå ôîðìóëû, òî÷íî èíòå-
ãðèðóþùèå âñå ïîëèíîìû âïëîòü äî çàäàííîãî ïîðÿäêà n è èíâàðèàíòíûå
îòíîñèòåëüíî öèêëè÷åñêîé ãðóïïû âðàùåíèé ñôåðû. Ïîñòðîåíèÿ òàêîãî ðî-
äà ïðèíÿòî ðàçáèâàòü íà äâà ïîñëåäîâàòåëüíûõ øàãà. Ñíà÷àëà âûáèðàåòñÿ
ìíîæåñòâî íåèçâåñòíûõ ïàðàìåòðîâ ôîðìóëû, â êà÷åñòâå êîòîðûõ îáû÷íî âû-
ñòóïàþò åå óçëû è êîýôôèöèåíòû (âåñà), ïðè÷åì óçëû ôîðìóëû íàïåðåä çà-
äàþòñÿ êàê òî÷êè ñôåðû ñ ÷àñòè÷íî íåîïðåäåëåííûìè êîîðäèíàòàìè. Çàòåì
ôîðìèðóåòñÿ ñèñòåìà íåëèíåéíûõ àëãåáðàè÷åñêèõ óðàâíåíèé, âûïîëíåíèå êî-
òîðîé íåîáõîäèìî è äîñòàòî÷íî äëÿ òî÷íîñòè ôîðìóëû íà âñåõ ïîëèíîìàõ
äî âûøåóïîìÿíóòîãî ïîðÿäêà n. Íàäî îòìåòèòü, ÷òî àêêóðàòíîå âûïèñûâà-
íèå óðàâíåíèé òàêîé �ñîïóòñòâóþùåé� ñèñòåìû � çàíÿòèå âåñüìà òðóäîåìêîå.
Ïðè ýòîì åå (ñèñòåìû) ðàçìåðû óäàåòñÿ çíà÷èòåëüíî óìåíüøèòü áëàãîäàðÿ
ñïåöèàëüíûì ïðèåìàì, ñóùåñòâåííî èñïîëüçóþùèì èíâàðèàíòíîñòü êóáàòóð-
íîé ôîðìóëû îòíîñèòåëüíî êàêîé-íèáóäü êîíå÷íîé ãðóïïû âðàùåíèé.

Âòîðîé øàã â ïîñòðîåíèè èíâàðèàíòíîé êóáàòóðíîé ôîðìóëû ñ íóæíûì
ñâîéñòâîì òî÷íîñòè íà ïîëèíîìàõ äî çàäàííîãî ïîðÿäêà ñîñòîèò â ðåøåíèè
íàéäåííîé íà ïåðâîì øàãå ñèñòåìû óðàâíåíèé, íåëèíåéíûõ îòíîñèòåëüíî óç-
ëîâ ôîðìóëû. Çäåñü, ñîáñòâåííî, è íà÷èíàþòñÿ îñíîâíûå òðóäíîñòè. Áîëü-
øèíñòâî ñîâðåìåííûõ èññëåäîâàòåëåé, çàíèìàþùèõñÿ ïîñòðîåíèåì àëãåáðà-
è÷åñêè òî÷íûõ ôîðìóë íà ñôåðå, ðåøàþò ñîïóòñòâóþùèå çàäà÷å íåëèíåéíûå
ñèñòåìû àíàëèòè÷åñêè. Ïîëó÷àþùèåñÿ â ðåçóëüòàòå âûðàæåíèÿ äëÿ êîýôôè-
öèåíòîâ è óçëîâ êóáàòóðíûõ ôîðìóë äîâîëüíî ãðîìîçäêè è, êàê ïðàâèëî, èð-
ðàöèîíàëüíû.

Àâòîð ñòàòüè çàíèìàåòñÿ óêàçàííûì êðóãîì çàäà÷ â òå÷åíèå ìíîãèõ ëåò
(ñì. ðàáîòû [2�10]), èñïîëüçóÿ äëÿ ðåøåíèÿ ñîïóòñâóþùèõ ñèñòåì íåëèíåé-
íûõ óðàâíåíèé âû÷èñëèòåëüíûå àëãîðèòìû. Ðåöåíçèðóåìàÿ ñòàòüÿ íå ÿâëÿ-
åòñÿ èñêëþ÷åíèåì è åå îñíîâíîé ðåçóëüòàò îôîðìëåí â âèäå äâóõ òàáëèö, â
êîòîðûõ èñêîìûå âåñà è óçëû ñôåðè÷åñêèõ êóáàòóðíûõ ôîðìóë ïðèâåäåíû â
âèäå ÷èñåë ñ 16 çíàêàìè ïîñëå çàïÿòîé.

Ñ÷èòàþ, ÷òî ñòàòüÿ ñîäåðæèò íîâûå è èíòåðåñíûå âû÷èñëèòåëüíûå ðåçóëü-
òàòû è ðåêîìåíäóþ åå ê îïóáëèêîâàíèþ â æóðíàëå ¾Ñèáèðñêèå ýëåêòðîííûå
ìàòåìàòè÷åñêèå èçâåñòèÿ¿.


