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¾Èññëåäîâàíèå ñèñòåì óðàâíåíèé íàä ðàçëè÷íûìè êëàññàìè

êîíå÷íûõ ìàòðîèäîâ¿

Ñòàòüÿ ïîñâÿùåíà èçó÷åíèþ âû÷èñëèòåëüíîé ñëîæíîñòè ïðîáëåìû ðàç-
ðåøèìîñòè ñèñòåì óðàâíåíèé íàä íåêîòîðûìè êëàññàìè êîíå÷íûõ ãðàôîâ è
ìàòðîèäîâ. Ýòà òåìàòèêà âîçíèêëà â ôîðâàòåðå èññëåäîâàíèé ïî òàê íàçû-
âàåìîé óíèâåðñàëüíîé àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè, ðàçâèâàåìîé â íàó÷íîé
øêîëå Â.Í.Ðåìåñëåííèêîâà. Â ðàìêàõ ýòîãî ïîäõîäà ïîíÿòèÿ è ïðîáëåìà-
òèêà êëàññè÷åñêîé àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè íàä ïîëÿìè âåùåñòâåííûõ è
êîìïëåêñíûõ ÷èñåë ïåðåíîñÿòñÿ íà ïðîèçâîëüíûå àëãåáðàè÷åñêèå ñèñòåìû,
â òîì ÷èñëå íà ãðóïïû, ïîëóãðóïïû, ãðàôû, ìàòðîèäû è ò.ä. Î÷åíü èíòåðåñ-
íûìè, êàê ñ òåîðåòè÷åñêîé, òàê è ñ ïðàêòè÷åñêîé òî÷êè çðåíèÿ, ÿâëÿþòñÿ
âîïðîñû î âû÷èñëèòåëüíîé ñëîæíîñòè âîçíèêàþùèõ ïðè ýòîì àëãîðèòìè-
÷åñêèõ ïðîáëåì.

Îñíîâíûìè ðåçóëüòàòàìè äàííîé ðàáîòû ÿâëÿåòñÿ äîêàçàòåëüñòâî

1. NP-ïîëíîòû ïðîáëåìû ñîâìåñòíîñòè ñèñòåì óðàâíåíèé íàä êîíå÷íûì
ïîëíûì p-äîëüíûì ãðàôîì ïðè p ≥ 3.

2. NP-ïîëíîòû ïðîáëåìû ñîâìåñòíîñòè ñèñòåì óðàâíåíèé íàä êîíå÷íûì
ìàòðîèäîì ðàíãà ≤ k ïðè k ≥ 2.

3. NP-ïîëíîòû ïðîáëåìû ñîâìåñòíîñòè ñèñòåì óðàâíåíèé íàä êîíå÷íûì
k-îäíîðîäíûì ìàòðîèäîì ïðè k ≥ 2.

4. NP-ïîëíîòû ïðîáëåìû ñîâìåñòíîñòè ñèñòåì óðàâíåíèé íàä êîíå÷íûì
ìàòðîèäîì ðàçáèåíèÿ ðàíãà ≤ k ïðè k ≥ 3.

5. Ïîëèíîìèàëüíàÿ ðàçðåøèìîñòü ïðîáëåìû ñîâìåñòíîñòè ñèñòåì óðàâ-
íåíèé íàä êîíå÷íûì ìàòðîèäîì ðàçáèåíèÿ ðàíãà ≤ 2.

Ñòàòüÿ íàïèñàíà ÿñíî, ÷åòêî, äîêàçàòåëüñòâà ïîëíû è ïîíÿòíû. Ïîëó-
÷åííûå ðåçóëüòàòû ïðåäñòàâëÿþò íàó÷íûé èíòåðåñ.

Ñïèñîê çàìå÷àíèé è ïîæåëàíèé ïî óëó÷øåíèþ òåêñòà:

1. Ñòð. 144, âî Ââåäåíèè óïîìèíàíèå àðèôìåòèêè Ïðåñáóðãåðà íåóìåñò-
íî, òàê êàê ýòî, âîîáùå ãîâîðÿ, íå åñòü ïðîáëåìà ðàçðåøèìîñòè ñèñòåì
óðàâíåíèé. Ýòî áîëåå îáùàÿ ïðîáëåìà ðàçðåøèìîñòè ýëåìåíòàðíîé
òåîðèè íàòóðàëüíûõ ÷èñåë ñî ñëîæåíèåì.

2. Ñòð. 151, â äîêàçàòåëüñòâå Òåîðåìû 9 óïîìèíàåòñÿ ðåçóëüòàò ðàáîòû
[10] î ïîëèíîìèàëüíîé ðàçðåøèìîñòè ïðîáëåìû ñîâìåñòíîñòè ñèñòåì
óðàâíåíèé íàä êîíå÷íûìè ïîëíûìè äâóäîëüíûìè ãðàôàìè. Íåïëîõî
áûëî áû óïîìÿíóòü î íåì ïîñëå äîêàçàòåëüñòâà òåîðåìû 3 î òîì, ÷òî
ýòà ïðîáëåìà NP-ïîëíà äëÿ ïîëíûõ p-äîëüíûõ ãðàôîâ ïðè p ≥ 3.
Ïîòîìó ÷òî âîçíèêàåò åñòåñòâåííûé âîïðîñ: à ÷òî äëÿ äâóäîëüíûõ
ãðàôîâ?
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3. Âîîáùå â ðàáîòå ñëèøêîì ìíîãî òåîðåì: èõ öåëûõ 9 øòóê! Îáû÷íî
òåîðåìû ñîîòâåñòâóþò îñíîâíûì ðåçóëüòàòàì, çàÿâëÿåìûì â ñòàòüå.
Íàïðèìåð, òåîðåìû 1, 2, 4, 7 ÿâëÿþòñÿ âñïîìîãàòåëüûìè óòâåðæäåíè-
ÿìè è èõ ìîæíî ïåðåèìåíîâàòü â ëåììû.

4. Ñòð. 144-145, âî Ââåäåíèè ïðè ïåðå÷èñëåíèè ðàíåå ïîëó÷åííûõ ðåçóëü-
òàòîâ ïðèñóòñòâóåò íåêîòîðàÿ äèñêðèìèíàöèÿ: óïîìèíàþòñÿ ôàìèëèè
àâòîðà (íåîäíîêðàòíî) è åãî ñîàâòîðîâ, è â òî æå âðåìÿ ðåçóëüòàòû
äðóãèõ ñîïðîâîæäàþòñÿ ëèøü ññûëêîé íà ñîîòâåòñòâóþùóþ ðàáîòó
èç ñïèñêà ëèòåðàòóðû, áåç óïîìèíàíèÿ ôàìèëèé. Ýòî, íàïðèìåð, îò-
íîñèòñÿ ê Þ.Â.Ìàòèÿñåâè÷ó, Ñ.Êóêó è äð. Íàäî òîãäà ëèáî âñåõ óïî-
ìèíàòü ïî ÔÈÎ, ëèáî íèêîãî. Òàê áóäåò ñïðàâåäëèâî.

5. Åùå âî Ââåäåíèè ÷àñòî àâòîð èñïîëüçóåò îáîðîòû òèïà ¾...ðàññìîò-
ðåíû â ñòàòüå [8]...¿ èëè ¾Â ðàáîòå [10]...¿. Â ìàòåìàòè÷åñêèõ òåêñòàõ
ïðèíÿòî îïóñêàòü ñëîâà ¾ñòàòüÿ¿ èëè ¾ðàáîòà¿ è ïèñàòü ïðîñòî ¾...ðàñ-
ñìîòðåíû â [8]...¿ èëè ¾Â [10]...¿.

Ñòàòüÿ ðåêîìåíäóåòñÿ ê ïóáëèêàöèè â æóðíàëå ¾Ñèáèðñêèå ýëåêòðîí-
íûå ìàòåìàòè÷åñêèå èçâåñòèÿ¿. Ïîâòîðíîãî ðåöåíçèðîâàíèÿ íå òðåáóåòñÿ.
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