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Â äàííîé ðàáîòå èçó÷àåòñÿ ïðîáëåìà P vs DNP äëÿ êîëåö ñ íèëüïî-
òåíòíûì ýëåìåíòîì èíäåêñà íèëüïîòåíòíîñòè k > 1, êîòîðûé ÿâëÿåòñÿ
àëãåáðàè÷åñêèì íàä Z ñòåïåíè k. Àâòîð äîêàçûâàåò, ÷òî äëÿ òàêèõ êîëåö
PR ̸= DNPR.

Ðåçóëüòàòû ïðåäñòàâëÿþò èíòåðåñ äëÿ ñïåöèàëèñòîâ â òåîðèè ñëîæíî-
ñòè âû÷èñëåíèé. Îòìåòèì, ÷òî ðåçóëüòàòû íà ýòó òåìó óæå ïóáëèêîâàëèñü
àâòîðîì â æóðíàëå �Ñèáèðñêèå ýëåêòðîííûå ìàòåìàòè÷åñêèå èçâåñòèÿ� [1].

Ê ýòîé ðàáîòå ó ìåíÿ åñòü ñëåäóþùèå çàìå÷àíèÿ.

1. Â ëåììå 2 èñïîëüçóåòñÿ ìíîæåñòâî ΩR, êîòîðîå íå îïðåäåëåíî ðàíåå
èëè ïîçäíåå.

2. Â ïåðâîé ñòðî÷êå ïîñëåäíåé ôîðìóëû íà ñòðàíèöå 4 íåîáõîäèìî óêà-
çàòü ÷òî I ̸= ∅.

3. Â ëåììå 4 íåîáõîäèìî ïîÿñíåíèå ïî÷åìó ïðåäñòâëåíèå

f(x1, . . . , xn) = g(x1, . . . , xn)(x1+. . .+xn)+h(x1, . . . , xs−1, xs+1, . . . , xn)

âîçìîæíî. Ò. å. ïî÷åìó âìåñòî h(x1, . . . , xs−1, xs, xs+1, . . . , xn) ìîæíî
èñïîëüçîâàòü h(x1, . . . , xs−1, xs+1, . . . , xn)?

4. Â ôîðìóëèðîâêó òåîðåìû 1 ñëåäóåò äîáàâèòü η, òàê êàê ýòî îáîçíà÷å-
íèå èñïîëüçåòñÿ â äîêàçàòåëüñòâå.

5. Ëåììà 5 ÿâëÿåòñÿ ñëåäñòâèåì èçâåñòíîãî èç ôàêòà êîììóòàòèâíîé àë-
ãåáðû. Ñì., íàïðèìåð, òåîðåìó 14 â ïàðàãðàôå 16 êíèãè [2]. Ïîýòîìó
äîêàçàòåëüñâî ìîæíî óïðîñòèòü ñîñëàâøèñü íà ýòîò ôàêò ïîñëå ñâå-
äåíèÿ ê îäíîìó ìíîãî÷ëåíó.

6. Âîçìîæíî â äîêàçàòåëüñòâå òåîðåìû 1 ñíà÷àëà ñòîèò îáúÿñíèòü âûáîð
(a1, . . . , an).

7. Â ôîðìóëèðîâêå ëåììû 4 ìíîãî÷ëåíû fi èìåþò ñòåïåíü íå áîëüøå k
ïî ëþáîé ïåðåìåííîé, íî â ñàìîì êîíöå äîêàçàòåëüñòâà ñêàçàíî, ÷òî
îíè èìåþò ñòåïåíü ìåíüøå k ïî ëþáîé ïåðåìåííîé.
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8. Â äîêàçàòåëüñòâå òåîðåìû 1 ñêàçàíî, ÷òî âñå ìíîãî÷ëåíû fi(x1, . . . , xn)
ÿâëÿþòñÿ ìíîãî÷ëåíàìè ñ êîýôôèöèåíòàìè èç Z, íî îíè áûëè ïîëó-
÷åíû ïî àòîìàðíûì ôîðìóëàì ñèãíàòóðû êîëüöà R. Â ïåðâîì àáçàöå
ñåêöèè 4 ñêàçàíî, ÷òî â êà÷åñòâå êîíñòàíò äîáàâëåíû âñå ýëåìåíòû
êîëüöà R. Íåîáõîäèìî ïîÿñíèòü ïî÷åìó ìîæíî îáîéòèñü ìíîãî÷ëåíà-
ìè áåç ýëåìåíòîâ êîëüöà.

9. Íà ñòðàíèöå 3 â ñòðî÷êå �if Rl ∈ S then goto l� ìíîæåñòâî S íå îïðå-
äåëåíî.

10. Â äîêàçàòåëüñòâå òåîðåìû 4 â ïîñëåäíåé áîëüøîé ôîðìóëå âîçìîæíî
äîëæíî áûòü Ωn à íå Ω.

Äàííàÿ ðàáîòà ìîæåò áûòü ðåêîìåíäîâàíà ê ïóáëèêàöèè â æóðíàëå �Ñè-
áèðñêèå ýëåêòðîííûå ìàòåìàòè÷åñêèå èçâåñòèÿ� òîëüêî ïîñëå èñïðàâëåíèÿ
óêàçàííûõ çàìå÷àíèé.
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