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¾Ïî÷òè îãðàíè÷åííî êîìáèíàòîðíî-ñåëåêòîðíûå ìíîæåñòâà¿

Â ñòàòüå èçó÷àåòñÿ íîâûé êëàññ ïîäìíîæåñòâ íàòóðàëüíîãî ðÿäà N, êîòîðûé àâ-
òîðû íàçûâàþò ïî÷òè β-îãðàíè÷åííûìè êîìáèíàòîðíî-ñåëåêòîðíûìè ìíîæåñòâà-

ìè. Çäåñü β : {0, 1}n →p {0, 1}� íåêîòîðàÿ ÷àñòè÷íàÿ áóëåâà ôóíêöèÿ. Ýòî ïîíÿòèå

âïåðâûå ââåäåíî â äàííîé ðàáîòå. Ïðè ýòîì ïðåäëîæåííîå îïðåäåëåíèå ÿâëÿåòñÿ

åñòåñòâåííûì ðàñøèðåíèåì íåêîòîðûõ ðàíåå ââåä¼ííûõ îïðåäåëåíèé è ïðåäñòàâëÿ-

åò îïðåäåë¼ííûé èíòåðåñ. Â íåêîòîðîì ñìûñëå îíî çàâåðøàåò öèêë èññëåäîâàíèé,

ñîñòîÿùèé èç íåñêîëüêèõ ðàáîò.

Äîêàçàòåëüñòâà ñòàòüè äîñòàòî÷íî ýëåìåíòàðíû, ñàìà ñòàòüÿ íåâåëèêà ïî îáú¼-

ìó. Âî ìíîãîì ñîäåðæàíèå ñòàòüè ÿâëÿåòñÿ òî÷íûì ïîâòîðåíèåì äîâîëüíî ãðîìîçä-

êèõ îïðåäåëåíèé è ôîðìóëèðîâîê èç ïðåäûäóùèõ ðàáîò. Òåì íå ìåíåå, äîêàçàííàÿ

Òåîðåìà 1 ïðåäñòàâëÿåòñÿ äîñòàòî÷íî èíòåðåñíîé, òàê êàê ãîâîðèò, ÷òî âíîâü ââå-

ä¼ííîå ïîíÿòèå íà ñàìîì äåëå ñâîäèòñÿ ê íåêîòîðûì ðàíåå ââåä¼ííûì. Òåì ñàìûì

ìû ïîëó÷àåì ïîëíîå îïèñàíèå íîâîãî êëàññà ìíîæåñòâ, êîòîðûé íà ñàìîì äåëå íå

äà¼ò íàì íè÷åãî íîâîãî.

Ïîñëå ó÷¼òà ïðèâåä¼ííûõ íèæå çàìå÷àíèé ñòàòüÿ ìîæåò îïóáëèêîâàíà â ¾Ñè-

áèðñêèõ ýëåêòðîííûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ èçâåñòèÿõ¿.

Ñïèñîê çàìå÷àíèé

Ñòð. 144, 1 ñòðîêà ñíèçó: âåðîÿòíî, èìååòñÿ â âèäó A ⊆ N.
Ñòð. 145: ïðèâåäÿ îïðåäåëåíèå ïîëóðåêóðñèâíîãî ìíîæåñòâà, ñòîèëî áû çàîäíî

íàïîìíèòü, ÷òî òàêîå ïî÷òè ïîëóðåêóðñèâíîå ìíîæåñòâî, ýòîò òåðìèí óïîìèíàåòñÿ

íèæå.

Ñòð. 145, 7 ñâåðõó: îáùåå çàìå÷àíèå ñîñòîèò â òîì, ÷òî â ðàáîòå íàáëþäàåòñÿ

äðàìàòè÷åñêàÿ ñèòóàöèÿ â îáëàñòè óïîòðåáëåíèÿ òèðå è äåôèñîâ. Ñòàíäàðò ñîñòî-

èò â òîì, ÷òî òåðìèíû âèäà

¾β-îãðàíè÷åííûé¿

ïèøóòñÿ ñ èñïîëüçîâàíèåì äåôèñà è áåç ïðîáåëîâ. Íàïðèìåð, èìåííî òàê àâòîðû

ïèøóò åãî â Îïðåäåëåíèè 1. Îäíàêî â äàííîì ìåñòå òåðìèí ïî÷åìó-òî íàïèñàí

÷åðåç òèðå ñ ïðîáåëàìè, â ôîðìå

¾β � îãðàíè÷åííûé¿.

Êðîìå òîãî, â òåêñòå ìîæíî âñòðåòèòü âàðèàíòû ¾β� îãðàíè÷åííûé¿ (18 ñòðîêà

ñâåðõó), ¾β- îãðàíè÷åííûé¿ (ñòð. 147, 2 ñâåðõó), ¾β -îãðàíè÷åííûé¿ (ñòð. 148, 19

ñâåðõó), ¾β�îãðàíè÷åííûé¿ (ñòð. 148, 8 ñíèçó) è ïðîñòî ¾β îãðàíè÷åííûé¿ (12

ñòðîêà ñíèçó). Ýòî âûãëÿäèò äîâîëüíî óíûëî, òàê êàê â ðóññêîì ÿçûêå äåôèñ è

òèðå èìåþò ðàçíûé ñìûñë. Ôðàçà ¾β � îãðàíè÷åííîå ìíîæåñòâî¿ ñîîáùàåò íàì,
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÷òî β ÿâëÿåòñÿ îãðàíè÷åííûì ìíîæåñòâîì, â òî âðåìÿ êàê ¾β-îãðàíè÷åííîå ìíîæå-

ñòâî¿ ÿâëÿåòñÿ òåðìèíîì è íè÷åãî êîíêðåòíîãî íå ñîîáùàåò. Ñ ýòèì íóæíî ÷òî-òî

ñäåëàòü.

Ñòð. 145, 9 ñâåðõó: ãðîìîçäêóþ ôðàçó ¾n-ìåñòíàÿ âñþäó îïðåäåë¼ííàÿ íà N
âû÷èñëèìàÿ ôóíêöèÿ f , ïðèíèìàþùàÿ çíà÷åíèÿ èç N¿ óìåñòíî áûëî áû çàìåíèòü

íà ¾âû÷èñëèìàÿ ôóíêöèÿ f : Nn → N¿. Èìåííî òàê àâòîðû ïîñòóïèëè âî âòîðîé

ñòðîêå ñâåðõó. Ýòî èçëèøåñòâî âñòðå÷àåòñÿ è äàëåå.

Ñòð. 145, 17 ñâåðõó: ïîëó÷ë.

Ñòð. 145, 17 ñâåðõó: ïðîïóùåíà òî÷êà â ¾ò.å¿

Ñòð. 146, 6 ñâåðõó: ðåöåíçåíòó êàæåòñÿ, ÷òî ïðåäëîæåíèå ñ÷èòàòü âñå ðàñ-

ñìàòðèâàåìûå ïîäìíîæåñòâà N îòëè÷íûìè îò ∅ è N çâó÷èò ìàëîóäà÷íî. Áóê-

âàëüíî â ñëåäóþùåé ñòðîêå â òåêñòå â ÿâíîì âèäå ïðèñóòñòâóåò ñàìî ìíîæåñòâî

N = {0, 1, 2, . . .}, êîòîðîå ÿâëÿåòñÿ ïîäìíîæåñòâîì N, íî íå óäîâëåòâîðÿåò ïðåä-

ëîæåííîìó ñîãëàøåíèþ. Íåìíîãî íèæå ââîäèòñÿ êëàññ R âñåõ âû÷èñëèìûõ ìíî-

æåñòâ. Âõîäÿò ëè ìíîæåñòâà ∅ è N â R? Ñòàíäàðòíîå ïîíèìàíèå òåðìèíà ¾âû÷èñ-

ëèìîå ìíîæåñòâî¿ ãîâîðèò, ÷òî âõîäÿò. Ðåöåíçåíò ïðåäëàãàåò íå ïåðåîïðåäåëÿòü

òåðìèí ¾ïîäìíîæåñòâî N¿ è â ÿâíîì âèäå óêàçûâàòü óñëîâèÿ íà A òàì, ãäå îíè

òðåáóþòñÿ (äàëåêî íå âåçäå).

Ñòð. 146, 12 ñâåðõó: êâàíòîðû ïî x1, . . . , xn çäåñü íå íóæíû, òàê êàê îíè óæå

ïðèñóòñòâóþò â ñòðîêå 10. Ïðè ýòîì áûëî áû óìåñòíî äîáàâèòü óñëîâèå ¾åñëè

f(x1, . . . , xn)↓, òî . . . ¿
Ñòð. 146, 12 ñâåðõó: â ôîðìóëèðîâêå òåîðåìû íè÷åãî íå ãîâîðèòñÿ ïðî ýëåìåíò

ā.

Ñòð. 146, 16 ñíèçó: â ¾β-äîïóñòèìàÿ ÁÔ¿ ñòîèò äåôèñ âìåñòî òèðå.

Ñòð. 146, 14 ñíèçó: ¾äëÿ ïîäõîäÿùåé β¿ çâó÷èò ìàëîóäà÷íî, òàê êàê β óæå äàíà

â ôîðìóëèðîâêå.

Ñòð. 146, 8 ñíèçó: ñîîòâåñòâóþùèõ.

Ñòð. 146, 8 ñíèçó: íåò ïðîáåëà ïîñëå çàïÿòîé.

Ñòð. 147, 4 ñâåðõó: ïîëóðåêóðñèâíû ìíîæåñòâ.

Ñòð. 147, 13 ñâåðõó: äîêîçàòåëüñòâî (2 ðàçà).

Ñòð. 147, Îïðåäåëåíèå 2: ñóæåíèå ôóíêöèè ïîñðåäñòâîì ïîäñòàíîâêè êîíñòàíò

âìåñòî ÷àñòè ïåðåìåííûõ ÿâëÿåòñÿ ñòàíäàðòíîé ìàòåìàòè÷åñêîé îïåðàöèåé. Àâòî-

ðû çäåñü ïðåäëàãàþò ïåðåîïðåäåëèòü òåðìèí ¾ñóæåíèå¿ òàê, ÷òîáû ñóæåíèåì íà-

çûâàëîñü òîëüêî òàêîå ñóæåíèå, ïðè êîòîðîì ôóíêöèÿ ñòàíåò âñþäó îïðåäåë¼ííîé.

Ýòà èäåÿ ïðåäñòàâëÿåòñÿ ìàëîóäà÷íîé. Îòìåòèì, ÷òî â ïðåäøåñòâóþùåé ðàáîòå

[1] àâòîðû èñïîëüçîâàëè ñòàíäàðòíóþ òåðìèíîëîãèþ âïîëíå êîððåêòíî, íàçûâàÿ

ñóæåíèåì ëþáîå ñóæåíèå, à òðåáîâàíèå îïðåäåë¼ííîñòè ïîìåùàÿ â îïðåäåëåíèå

¾ìàêñèìàëüíîãî ñóæåíèÿ¿. Ðåöåíçåíò ïðåäëàãàåò àâòîðàì âåðíóòüñÿ ê ïðåæíåìó

modus operandi.

Ñòð. 147, 19 ñâåðõó: çàïèñü β1(ti1 , . . . , tim) = β(ti1 , . . . , tim)[θim+1 , . . . , θin ] ÿâëÿåòñÿ
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íåêîððåêòíîé. Åñëè f(x, y, z)� 3-ìåñòíàÿ ôóíêöèÿ è âû ïèøåòå g(y) = f(y)[c, d], òî

íåïîíÿòíî, âìåñòî êàêîé ïåðåìåííîé ïîäñòàâëÿåòñÿ êîíñòàíòà c, à âìåñòî êàêîé d.

Òóò ìîæíî ëèáî èñïîëüçîâàòü ñèìâîë ÿâíîé çàìåíû β[tim+1/θim+1 , . . . , tin/θin ], ëèáî,

íàïðèìåð, äîãîâàðèâàòüñÿ, ÷òî íîìåðà ïåðåìåííûõ óïîðÿäî÷åíû ïî âîçðàñòàíèþ:

im+1 < im+2 < . . . < in. Òîãäà çàïèñü ìîæíî ñ÷èòàòü êîððåêòíîé.

Ñòð. 147, Îïðåäåëåíèå 4: ðåöåíçåíòó íå ñîâñåì ïîíÿòíî, ïî÷åìó àâòîðû òðåáó-

þò, ÷òîáû â ìàêñèìàëüíîì ñóæåíèè îñòàëàñü õîòÿ áû îäíà ïåðåìåííàÿ. Ïðåäïî-

ëîæèì, ÷òî β îïðåäåëåíà íà åäèíñòâåííîì íàáîðå (θ1, θ2, . . . , θn) è íå îïðåäåëåíà

íà îñòàëüíûõ. Êàê áóäåò âûãëÿäåòü å¼ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ìàêñèìàëüíûõ ñóæå-

íèé? Ðàññìàòðèâàþò ëè àâòîðû ýòîò ñëó÷àé â äîêàçàòåëüñòâå îñíîâíîé òåîðåìû?

Âîçìîæíî, ñðåäè ìàêñèìàëüíûõ ñóæåíèé íóæíî äîïóñòèòü è 0-ìåñòíûå ôóíêöèè

(ðåöåíçåíò íå íàñòàèâàåò íà ýòîì çàìå÷àíèè).

Ñòð. 148, 5 ñíèçó: ñîîòâåñòâåííî.

Ñòð. 149, 12 ñâåðõó: òóò óìåñòíåå ¾òàêæå¿.

Ñòð. 149, 13 ñâåðõó: ïîëóðåêðñèâíûìè.

Ñòð. 149, 4 ñíèçó: ïðîïóùåíà çàïÿòàÿ.

Ñòð. 149, 3 ñíèçó: äåôèñ âìåñòî òèðå.

Ñòð. 150, 2 ñâåðõó: ñôîîðìóëèðîâàòü.

Ñòð. 150, 10 ñâåðõó: êîìáèíàòîðîíî.
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