
Îòçûâ íà ñòàòüþ
Íîâîå äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû Íýø-Âèëüÿìñà è åãî ïðèìåíåíèÿ

(àâòîð À.Í. Ãëåáîâ)

Ïðåäñòàâëåííàÿ ðàáîòà ïðîäîëæàåò èññëåäîâàíèÿ àâòîðà â îáëàñòè äðåâåñíîé
ðàñêðàñêè ðåáåð. Êëàññè÷åñêàÿ òåîðåìà Íýø-Âèëüÿìñà óñòàíàâëèâàåò íåîáõîäèìûå
è äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ ñóùåñòâîâàíèÿ äðåâåñíîé ðàñêðàñêè ðåáåð â k öâåòîâ (k-
ðàñêðàñêà) â òåðìèíàõ îãðàíè÷åíèé íà ÷èñëî ðåáåð â ïîäãðàôàõ ìóëüòèãðàôà. Ðàñ-
êðàñêà áóäåò äðåâåñíîé, åñëè ìíîæåñòâî ðåáåð êàæäîãî öâåòà ïîðîæäàåò ëåñ. Åñëè
èç êàæäîé âåðøèíû ìóëüòèãðàôà âûõîäÿò ðåáðà âñåõ öâåòîâ, òî òàêàÿ ðàñêðàñêà
íàçûâàåòñÿ t-ïîêðûâàþùåé.

Îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì ñòàòüè ÿâëÿåòñÿ îáîáùåíèå òåîðåìû Íýø-Âèëüÿìñà, êî-
òîðîå äîïîëíèòåëüíî ñîäåðæèò óñëîâèå íà ðàçìåð êîìïîíåíò ëåñà. Äîêàçàíî, ÷òî,
åñëè ñóùåñòâóþò äâå ðàñêðàñêè ìóëüòèãðàôà ãðàôà (äðåâåñíàÿ è t-ïîêðûâàþùàÿ
k-ðàñêðàñêè), òî ñóùåñòâóåò è ðàñêðàñêà ñ îáîèìè ýòèìè ñâîéñòâàìè. Â ðàáîòå òàê-
æå äîêàçûâàåòñÿ ãèïîòåçà èç ïðåäûäóùåé ñòàòüè àâòîðà î ñóùåñòâîâàíèè äðåâåñíîé
ïîêðûâàþùåé k-ðàñêðàñêè. Àâòîð ñâîäèò äîêàçàòåëüñòâî ýòèõ óòâåðæäåíèé ê òåî-
ðåìå î öèêëîâîé ïåðåêðàñêå ðåáåð, êîòîðàÿ óñòàíàâëèâàåò, ÷òî èç ëþáîé íà÷àëüíîé
k-ðàñêðàñêè ìóëüòèãðàôà ïåðåêðàñêàìè ðåáåð ìîæíî ïîëó÷èòü è äðåâåñíóþ ðàñêðàñ-
êó â k öâåòîâ. Äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû âåñüìà èçîáðåòàòåëüíî.

Ñ÷èòàþ, ÷òî ïðåäñòàâëåííàÿ ðàáîòà áóäåò èíòåðåñíà äëÿ ñïåöèàëèñòîâ ïî òåîðèè
ãðàôîâ è ðåêîìåíäóþ äàííóþ ñòàòüþ äëÿ ïóáëèêàöèè â æóðíàëå ¾Ñèáèðñêèå ýëåê-
òðîííûå ìàòåìàòè÷åñêèå èçâåñòèÿ¿ ïðè ó÷åòå àâòîðîì óêàçàííûõ íèæå çàìå÷àíèé.

Çàìå÷àíèÿ.

1. Íå íóæíî ëè åùå ðàç ïîÿñíèòü êàêîé ðàñêðàñêîé èíäóöèðóþòñÿ ìíîæåñòâà Ej

ïîñëå îïðåäåëåíèÿ E ′
j = Ej ∩ EH?

2. Â ïóíêòå Ñëó÷àé 1. óêàçàíî, ÷òî ïîñëå ïåðåêðàñêè ðåáðà èç öâåòà 1 â öâåò
j âîçíèêàþùèé öèêë C áóäåò ñîäåðæàòüñÿ â ïîäãðàôå Hj. Ðåáðà âñåõ Hk äîëæíû
äàâàòü ðàçáèåíèå H?

3. Â òåêñòå ââîäèòñÿ ïîíÿòèå t-ïîêðûâàþùåé ðàñêðàñêè, ãäå t îáîçíà÷àåò ÷èñëî.
Äàëåå áóêâà t â íåêîòîðûõ ìåñòàõ èñïîëüçóåòñÿ â êà÷åñòâå èíäåêñà äëÿ íóìåðàöèè
ïîäìíîæåñòâ. Íå ëó÷øå ëè èñïîëüçîâàòü äðóãóþ áóêâó äëÿ èíäåêñà?

4. Ââîäèòñÿ òåðìèí íåòðèâèàëüíûé ëåñ, íî íèãäå íå èñïîëüçóåòñÿ.

5. Äëÿ ìèíèìàëüíîãî êîíòðïðèìåðà çàäàåòñÿ ÷èñëî åãî ðåáåð |E| = m, íî äàëåå
ýòî m íå èñïîëüçóåòñÿ.

6. Êîãäà ââîäèòñÿ îïðåäåëåíèå ðàñêðàñêè c, òî ìíîæåñòâî K îïðåäåëÿåòñÿ äâà-
æäû ðÿäîì (îäíî K = {1, 2, ..., k} ìîæíî óáðàòü).

7. Â îïðåäåëåíèÿõ ïåðåä ñëîâîì ñîîòâåòñòâåííî çàïÿòàÿ íå íóæíà, â òåêñòå åñòü
îïå÷àòêè, íàïðèìåð, ñîîñòâåòâóþùåãî, äðåâåñíâÿ, ðåáîî, ïîëó÷òü.

8. Ìîæåò áûòü, â Abstract ñëîâî to (â òðåõ ìåñòàõ) çàìåíèòü íà into, à ñëîâî about
íà on?


