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Â ñòàòüå âû÷èñëåíû ðàíãè ïëàíàðíîñòè 13 ìíîãîîáðàçèé, ïîðîæäàþ-
ùèõñÿ òðåõýëåìåíòíîé ïîëóãðóïïîé, à òàêæå ìíîãîîáðàçèÿ, ïîðîæäåííîãî
âñåìè òðåõýëåìåíòíûìè ïîëóãðóïïàìè.

ß èñïûòûâàþ îïðåäåëåííûå ñîìíåíèÿ ðåêîìåíäîâàòü ëè äàííóþ ñòàòüþ.
Ñ îäíîé ñòîðîíû, ïðåäñòàâëåííûå â ñòàòüå ðåçóëüòàòû ÿâëÿþòñÿ íîâûìè è,
ïî-âèäèìîìó, âåðíû. Ïî ýòîé ïðè÷èíå íå âèæó ïðîáëåìû, åñëè ñòàòüÿ áóäåò
îïóáëèêîâàíà.

Ñ äðóãîé ñòîðîíû, ñòàòüÿ, íà ìîé âçãëÿä, ñëàáàÿ. Îíà âõîäèò â ñåðèþ
äîâîëüíî îäíîòèïíûõ ñòàòåé àâòîðà, âûøåäøèõ çà ïîñëåäíèå ãîäû, â êîòî-
ðûõ âû÷èñëÿþòñÿ ðàíãè ïëàíàðíîñòè äëÿ íåêîòîðûõ õàîòè÷íî âûáðàííûõ
ìíîãîîáðàçèé ïîëóãðóïï. Âñå äîêàçàòåëüñòâà åñëè íå ýëåìåíòàðíû, òî îñòà-
þòñÿ íà óðîâíå âû÷èñëèòåëüíûõ óïðàæíåíèé ñ ïðèìåíåíèåì (â ñëó÷àå äî-
êàçàòåëüñòâà îòñóòñòâèÿ ïëàíàðíîñòè) òåîðåìû Ïîíòðÿãèíà-Êóðàòîâñêîãî.
Â ñâÿçè ñ ýòèì âîçíèêàåò âîïðîñ öåëåñîîáðàçíîñòè ïåðåõîäà îò èçó÷åíèÿ
ïëàíàðíîñòè ãðàôîâ Êýëè ïîëóãðóïï ê èçó÷åíèþ ïëàíàðíîñòè ãðàôîâ Êý-
ëè èìåííî ìíîãîîáðàçèé ïîëóãðóïï. Â ñòàòüå íåò íèêàêèõ ïîïûòîê ýòîò
ïåðåõîä êàê-òî ìîòèâèðîâàòü. Â ñóõîì îñòàòêå âñÿ ñîâîêóïíîñòü ðåçóëüòà-
òîâ íà ýòó òåìó ñâîäèòñÿ ê íåêîåìó ñïèñêó âïîëíå êîíêðåòíûõ ïîëóãðóïï ñ
ïðèçíàêîì íàëè÷èÿ/îòñóòñòâèÿ ïëàíàðíîñòè. ß áû ïîñîâåòîâàë àâòîðó ïî-
ïûòàòüñÿ óñòàíîâèòü áîëåå ãëóáîêèå âçàèìîñâÿçè ìåæäó ñâîéñòâàìè ìíîãî-
îáðàçèé è ðàíãàìè ïëàíàðíîñòè. Åñëè áû êàêîå-íèáóäü ñâîéñòâî ìíîãîîá-
ðàçèé óäàëîñü âûðàçèòü íà ÿçûêå ðàíãîâ ïëàíàðíîñòè, òàêîé ïåðåõîä áûë
áû, íåñîìíåííî, îïðàâäàí.

Íèæå ïðèâîäèòñÿ ñïèñîê êîíêðåòíûõ çàìå÷àíèé, êîòîðûå ïðåäëàãàþ
ðàññìîòðåòü àâòîðó íåçàâèñèìî îò òîãî áóäåò ëè ñòàòüÿ ïðèíÿòà èëè ïå-
ðåíàïðàâëåíà â æóðíàë óðîâíåì íèæå.

� Ñòðàíèöà 145, ñòðîêà -19. �x òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà íàéäåòñÿ
òàêîé x èç X, ÷òî� −→ �x ∈ X òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà�.

� Ñòðàíèöà 145, ñòðîêà -13. �x� −→ �x ∈ X�.

� Ñòðàíèöà 146, ñòðîêà 12. ��� −→ ���. Èñïðàâüòå âñå àíàëîãè÷íûå
ìåñòà.
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� Ñòðàíèöà 145, àáçàö ïåðåä òåîðåìîé 1. Îïðåäåëåíèÿ ïîëóãðóïï
è ìíîãîîáðàçèé ëó÷øå ïèñàòü ôîðìóëàìè â îòäåëüíûõ ñòðîêàõ.

� Ñòðàíèöà 147, ñòðîêà 10. Óòî÷íèòü ÷òî èìååòñÿ â âèäó ïîä �ãðà-
ôàìè Ïîíòðÿãèíà-Êóðàòîâñêîãî�, ñîñëàòüñÿ íà ëèòåðàòóðó.

� Ñòðàíèöà 147, ñòðîêà 13. �[3, Òåîðåìà 57]� −→ �[3, òåîðåìà 57]�.
Èñïðàâüòå âñå àíàëîãè÷íûå ìåñòà.

� Ñòðàíèöà 147, ñòðîêè 15 è 22. ×òî òàêîå ìíîãîîáðàçèÿ êîììóòà-
òèâíûõ ìîíîèäîâ �òèïà (1,1)� è �òèïà (1,2)�?

� Ñòðàíèöà 147, ñòðîêà 19. Çà÷åì óïîìèíàòü íåêîå òîæäåñòâî R2 =
Q2 áåç åãî ÿâíîãî îïðåäåëåíèÿ?

� Ñòðàíèöà 147, ñòðîêà -5. Ôðàçó �òîæäåñòâà, âûïîëíÿåìûå â ðàñ-
ñìàòðèâàåìîì ìíîãîîáðàçèè, ìîãóò óêîðà÷èâàòü ñëîâà ëèøü íà îäèí
ñèìâîë, ñòîÿùèé â íà÷àëå ñëîâà� ïåðåñòðîèòü áîëåå àêêóðàòíî. Èç îá-
ñóæäàåìûõ òîæäåñòâ ñëåäóåò, íàïðèìåð, òîæäåñòâî xyz ≈ xyzy, ÷àñòè
êîòîðîãî îòëè÷àþòñÿ ñèìâîëîì y, íå ÿâëÿþùèìñÿ ïåðâîé áóêâîé íè
îäíîãî èç ñëîâ.

� Ñòðàíèöà 147, ñòðîêè 28 è 30. Ïåðåïîëíåíèå ñòðîêè.

� Ñòðàíèöà 153, íà÷àëî ñòðàíèöû.Ìíîãîîáðàçèå S3 ñàìîäâîéñòâåí-
íî. Ïîýòîìó ðàññóæäåíèÿ, ïðèâåäåííûå â äàííîì ìåñòå èçáûòî÷íû.

� Ñòðàíèöà 153, ñòðàíèöà 4. �F2(var
←−
S3)� −→ �F2(

←−
S3)�.
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